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1. Ïóñòü ñìåøàííîå ïðîèçâåäåíèå òð¼õ âåêòîðîâ a, b, c ∈ R3 ïî ìîäóëþ íå ìåíåå 1.
Äîêàæèòå, ÷òî âåêòîðíîå ïðîèçâåäåíèå êàêîé-òî ïàðû èç ýòèõ âåêòîðîâ ïî ìîäóëþ

íå ìåíåå 1.

2. Íàéäèòå ïðåäåë
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Êîëè÷åñòâî ðàäèêàëîâ ðàâíî n, ïåðâûé çíàê ìèíóñ, ïîòîì ïëþñû.

3. Äîêàæèòå, ÷òî ìàòðèöà n× n ñ ýëåìåíòàìè

aij =
n∑

k=1

(ij)k

íåâûðîæäåííà.

4. Ïóñòü K � êîìïàêòíîå ïîäìíîæåñòâî åâêëèäîâà ïðîñòðàíñòâà, à f : K → K �

îòîáðàæåíèå, òàêîå ÷òî |f(x) − f(y)| ≥ |x − y| äëÿ ëþáûõ x, y ∈ K. Äîêàæèòå, ÷òî

ëþáàÿ òî÷êà x ∈ K ÿâëÿåòñÿ ïðåäåëüíîé òî÷êîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè (fn(x))n, ãäå

fn(x) = f(f(. . . f(︸ ︷︷ ︸
n

x) . . .).

5. Â Ñðåäèçåìíîì ìîðå åñòü ÷åòûðå îñòðîâà α, β, γ è δ, íà êîòîðûõ æèâóò ìàòåìà-
òèêè A, B, Γ è ∆. Êàê-òî óòðîì, îíè ðåøèëè, ÷òî êàæäûé îáîéä¼ò ñâîé îñòðîâ îäèí

ðàç ïðîòèâ ÷àñîâîé ñòðåëêè, ïðè÷¼ì òàê, ÷òî âñ¼ âðåìÿ èõ ïîëîæåíèÿ áóäóò îáðàçî-

âûâàòü êâàäðàò ABΓ∆. Óäèâèòåëüíî, íî èì ýòî óäàëîñü. Íàéäèòå ïëîùàäü îñòðîâà

δ, åñëè èçâåñòíû ïëîùàäè îñòðîâîâ α, β è γ.


